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Qu’est ce qu’une norme ?

Proposition. Soit E un espace vectoriel sur K (R ou C) :

‖.‖ : E −→ R
+

est une norme si :

1.
(

∀x ∈ E, ‖x‖ ≥ 0E

)

et
(

‖x‖ = 0E ⇐⇒ x = 0E

)

.

2. ∀x ∈ E, λ ∈ K, ‖λx‖ = |λ| ‖x‖.

3. ∀x, y ∈ E :

‖x + y‖ ≤ ‖x‖ + ‖y‖

Remarque. Un espace vectoriel muni d’une norme est appelé un espace vectoriel normé.

Remarque. La boule unité associée à une norme N vérifie :

Bu =
{

x ∈ E tel que N(x) ≤ 1
}
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