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Suite de Fibonacci

Exercice 1. Déterminer une formule explicite pour cette suite :
F0 = 0
F1 = 1
Fn+2 = Fn+1 + Fn
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Correction 1. On a l’équation de récurrence :

Fn+2 = Fn+1 + Fn

L’équation caractéristique :
λ2 − λ− 1 = 0

Ainsi : ∆ = 1 + 4 = 5 d’où les deux solutions :

ϕ =
1 +

√
5

2
et ϕ

′
=

1−
√

5

2

∃µ1, µ2 ∈ R tels que, pour tout entier naturel,

Fn = µ1ϕ
n + µ2ϕ

′n

Or,

F0 = 0
F1 = 1

⇒ µ1 + µ2 = 0

ϕµ1 − ϕ
′
µ1 = 1

⇒
µ1 = 1√

5

µ2 = − 1√
5

Finalement, On a, pour tout entier naturel, Fn =
1√
5

(
ϕn − ϕ

′n
)
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